ММ274 (6 баллов) Эти поля слишком малы… 
Сколько существует конечных полей, в мультипликативной группе которых число подгрупп равно числу порождающих элементов?

Ответ: 7 полей.
Решение: Количество элементов конечного поля является степенью простого числа  (по одному полю для каждого такого количества элементов). Мультипликативная группа конечного поля состоит из ненулевых элементов поля и является циклической, то есть состоит из элементов вида , где  – какой-то порождающий элемент группы, а  пробегает значения от 1 до . Порождающими элементами циклической группы являются элементы вида , где  взаимно просто с , а подгруппы циклической группы – это содержащие  элементов циклические группы, порожденные элементами вида ,  - делитель . 
Таким образом, вопрос задачи сводится к поиску количества чисел вида , у которых количество делителей равно количеству взаимно простых, не превышающих самого числа. 
Найдем все числа, у которых количество делителей равно количеству меньших взаимно простых (не обязательно вида ). 
Число 1 обладает этим свойством. 
Пусть в разложение на простые множители числа , обладающего этим свойством, входит множитель вида . Тогда этот множитель дает множитель вида   в количестве взаимно простых с  и меньших чем  чисел, и множитель  в количество делителей . Наименьшие значения (не превышающие 2) отношения чисел  и  возникают в следующих случаях:
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Отсюда видно, что если  имеет в своем разложении хотя бы один множитель , где  и  отличны от указанных в таблице, то количество взаимно простых с  чисел заведомо больше количества делителей. 
Теперь простым перебором вариантов убеждаемся, что количество взаимно с  чисел равно количеству делителей для следующих шести значений : . Все эти числа, как и число 1, имеют вид , то есть могут являться количеством элементов мультипликативной группы конечного поля.
